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ha n — o0, a Cauchy-féle kritérium szerint a fenti sor konvergens. A sor konvergencidjanak sziikséges
feltétele, hogy
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hatvanysor kozéppontja xg = 1. Mivel
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a hatvanysor konvergenciasugara r = 1. Ezért a hatvdnysor abszolit konvergens a (0,2) interval-
lumban, és egy akarhanyszor differencihalhaté

s(z) = Z(:”_nl)n, z € (0,2)
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fiiggvényt 4llit el6. Tagonkénti differencidlassal kapjuk, hogy = € (0,2) esetén
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s(z) =s(1) —In(2 — z), z € (0,2)
kovetkezik. Végil s(1) =0 folytdn

s(z) = —In(2 — x), z € (0,2).
. Vegyiink egy 2n elemii halmazt, amelynek elemeit jelolje A = {z1,...,2n,y1,...,Yn}t. A Dbi-

zonyitandd azonossag bal oldaldnak kombinatorikai jelentése az, hogy az A halmazbdl hany kiilonbo-
z6 n-elemi részhalmaz véalaszthat6 ki. Az azonossag jobb oldalat pedig az (Z) = (nﬁ k) azonossagot

felhasznélva atalakithatjuk:
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Ezt a kifejezést pedig tekinthetjiik dgy, hogy az A halmaz n-elemi részhalmazait ugy szamoljuk

0ssze, hogy aszerint csoportositjuk a részhalmazokat, hogy azokban k£ db elem az x4, ..., x, elemek
kozil, n — k db pedig az y1, ..., yn elemek kozil lesz kivalasztva.

. A binomiélis tétel szerint
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A fenti Osszegben z"y™ alakd tagokat k = n — i és j = n — i vélasztassal kapunk, igy az z"y" tag

egytutthatdja
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. Tekintsiik az x,, = 5, sorozatot. Ekkor a megadott rekurziv egyenlet reciprokat véve kapjuk, hogy
Ty teljesiti az

Ty = DdTp_1 — 6,9, ro=1, x1= 3

masodrendii homogén lineéris rekurziét. Ennek karakterisztikus egyenlete
A2 =5\ — 6,

amelynek gyokei \; = 2 és Ay = 3. Ezért

Ty = 12" + c23™.

A kezdeti feltételeket felhaszndlva
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amelybol kapjuk, hogy ¢; = % és co = —% Ezért z,, = %2" — %3", azaz
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