Matematika I. — 6. gyakorl6 feladatsor

Gazdalkodasi és kozgazdasz szakos I. évi. hallgatok szamara (2005)
Differencialszamitas

1. Feladat. A definicié alapjan hatarozzuk meg az alabbi fiiggvények differencialhanyadosat
az adott pontban!

(a) f(z) = 22 x90=2,-3, a
(b) f(z) = vz z0=2,4, a (>0)
© @) =20 w0 =23 a (#3)

2. Feladat. Hol differencialhaté a kovetkezd fliggvény?

(a)

ve+1-1
———F— - h >0
f(a?)z \/5 3 a I
0, ha =0

62””, ha z<0

f(x){ (x+1)2, ha >0

x ha 2 <0
fl@)=3 1+4es
0, ha x>0

3. Feladat. Differencidlhaté-e az alabb megadott R — R fiiggvény az a helyen? Ha igen, adjuk

meg f(a)-t!
(a) f(z) =z =3| (z-3) a=3
(b) f(z) = || 97 a=0
(¢) flz) = (1+|z[)? a=0
(d) f(z) =1+ a=-1
22, ha z>1
@ @ =1" a=1
x>, ha z<1
sin(x) ha  x
(ﬂf@»{ A =0
1, ha z=0
x -sin (£ ha =«
(@f@%:{ =) 7Y =0
0, ha =0
22 - sin (L h T
aoﬂmz{ (), ha w0 a=0
1, ha z=0
x2 - sin (L ha x#0
(i)f(w){ ) 7 a=0
0, ha =0

22—1, ha z>0
1—2%, ha <0

4. Feladat. Differencialhaté-e az f(x) = tg|r — 5| fiiggvény a J helyen ill. a § helyen?



5.

6.

10.

Feladat. Hatarozzuk meg az a,b, ¢ paraméterek értékét gy, hogy a fliggvény mindeniitt
differencialhaté legyen:

—22+ax+b, ha x<2

fla) = 2, ha z=2
2022 —12x4+¢, ha z>2

Feladat. Irjuk fel az alabbi f € R — R fiiggvények derivaltjat!

(a) f(z) =z + e+ Ve b) f@) =3+ 5+ (o) fla) =/v/Va

(@) () = sin) (€) flx) =sin*(x) -co’(@)  (F) fl) =275
(®) f(a) = =) w o) =1 () (0) )= 2223
) f(a) = ) k) f) = 15 Vo 0) f() = (VE+7)
(m) f(z) = \Jo bt VarvE () (o) = arcig(}) (0) F(x) = e arcta(y7)
(0) f(r) = 7 (@) f(r) =27+ ) f() =2
(5) fla) =ty }f; (W) f(z) = 218
_ In(e*” +1) e 2\ Flz) = 1+ tg(x)
() fla) = D () £(x) = tg( 5) @@=
Feladat. Legyen f(z) = sin?(z). Hatarozzuk meg f®) (z) és f™(x)-et!

Feladat. Hatarozzuk meg az

(a) f(x) = 2% — 3z + 1 fiiggvény grafikonjanak x = 2 abszcisszaji pontjéhoz hizott érints
egyenletét!

(b) f(z) =(x+1)- /3 — x fiiggvény gorbéjének (—1;0) pontjaba huzott érints egyenletét!

1
(¢) f(x) = x — — fiiggvény gorbéjének az x tengellyel alkotott metszéspontjaiba htizott
x
érintGinek egyenleteit!

Feladat. Tekintsiik az y = /7 egyenletd gorbét!

(a) Irjuk fel a gorbét (4;2) pontjaban érintd egyenes egyenletét!
(b) Irjuk fel a gérbe (—1;0) ponton atmend érintGjének egyenletét!

(c) Irjuk fel a gérbe m = 2 meredekségii érint6jénck egyenletét!

Feladat. Adjuk meg az 22 — 2 = 1 egyenletti hiberbola (2;/3) pontjahoz tartozé érinté
egyenletét!

Jo munkdt!



