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Matematika I. — 13. gyakorlé6 feladatsor

Gazdélkodasi és kozgazdasz szakos I. évf. hallgatok szamaéara
A hatarozott integral alkalmazasa

Feladat. Hatarozzuk meg az y = \/x fliggvény és az X tengely altal hatarozott teriiletet az
a = 4-t6l b = 9 abszcisszaju pontig!
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Feladat. Hatarozzuk meg az y = — fiiggvény gorbéje és az X tengely kozé esé teriiletet,
ha az intervallumok a kovetkezsk: [0; 0o, [0; 10], [10; o0].

Feladat. Mekkora az f(z) = sin(z) fiiggvény [0; 7] intervallumhoz tartozo grafikonja és az
X tengely altal hatéarolt idom teriilete? Mekkora ez a teriilet a [0; 27] intervallumon?

Feladat. Mekkora teriiletti idomot zar kdzre az

f(z) =443z — 22
fliggvény grafikonja és az X tengely?
Feladat. Szamitsuk ki annak az idomnak a teriiletét, amelyet az

v —y+z—-6=0, x>0

egyenletli gorbe és az Y tengely zar kozre!
Feladat. Mekkora teriileti idomot zar kdzre az

f(z) =2* —52% + 4
fliggvény grafikonja és az X tengely?

Feladat. Szamitsuk ki, hogy a milyen értéke esetén lesz az f(z) = 5 grafikonja és az

14+
T = —a, x=aésy =0 egyenletii egyenesek altal kézrezart idom teriilete 2 egység?

Feladat. Legyen M, = {(z,y)|y > 2%} és My = {(z,y) |y < = +2}. Abrazoljuk az XY
sikon az M; N My halmazt, majd szamitsuk ki ennek a teriiletét!

Feladat. Abrazoljuk ugyanabban a koordinata-rendszerben az f(z) = sin(z) és a g(z) =
cos(z) fuggvényt! Szamitsuk ki, hogy mekkora teriiletiek az e gorbék altal kozrezart tar-
toméanyok!

Feladat. Hatarozzuk meg az

(a) y=2°, y*==
(b)y:{L‘?’, y2=$
(c) y=2a% y=3-22"
(d)y:x2= y=20—172
7
() y=va, y=a*-gx
2 x?
f -
)y a2 V=3

gbrbék altal hatarolt idomok teriiletét!

Feladat. Hatarozzuk meg az y = sin(z) fiiggvény gorbéjének X-tengely koriili forgatasaval
keletkez6 test térfogatét, ha a hatarok 0 és !

Feladat. Az y = 22 egyenlet( parabola [0;2] intervallum folotti ivét forgassuk meg az X
tengely koriil. Mekkora a kapott forgastest térfogata?
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Feladat. Forgassuk meg az el6z6 feladatban adott gorbeszakaszt az Y tengely koriil. Mek-
kora térfogatu testet kapunk?

Feladat. Hatéarozzuk meg az y = In(z) fiiggvény X-tengely koriili forgatasakor keletkezd
forgastest [2; 6] abszcisszaju pontok altal hatarolt részének térfogatat!

Feladat. Hatarozzuk meg az y = In(z) fiiggvény Y-tengely koriili forgatasakor a [0; 6]
ordinatak kozott keletkezd test térfogatat!

2

Feladat. Hatarozzuk meg az y = 7 fiiggvény gorbéjének X-tengely koriili forgataskor az
x

1 < x < 4 szakaszon keletkez6 forgéstest térfogatat!

Feladat. Mekkora térfogatt az a kup, amely az

Ty
2421
173

egyenletl egyenes elsG siknegyedbe es6 részének X tengely koriili megforgatéisaval keletkezik?
Feladat. Forgassuk meg az X tengely koriil az
f(z) =4 +sin?(z), 0<z<Adr
fiiggvény gorbéjét. Mekkora térfogati testet kapunk?
Feladat. Forgassuk meg az Y tengely koriil az
y=8—2zx—2°
egyenletii parabola elsé siknegyedbe es6 részét. Mekkora térfogati test keletkezik?

Feladat. Vezessiik le az r sugarti, m magassagu egyenes korkup térfogatanak ismert képletét
az integralszamitas segitségével!

Feladat. Vezessiik le az m magassagu csonkakip térfogatképletét az integralszamitas segitsé-
gével, ha az alapkor sugarat R, a fed6kor sugarat pedig r jeloli!

Jo munkdt!



